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摘　要 :加卸载响应比 (L URR)理论以响应比值 Y来刻画孕震区介质的损伤演化进程。在计算 Y

值时可选择能量 (Benioff 应变) 、模量 (应变) 等多种物理量做响应。本文通过理论和实验方法对

使用不同响应量时 Y值演化趋势的异同进行了研究 ,结果表明在 Y达到峰值之前具有相似地演

化过程。
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0　引　言

地震孕育是一个极为复杂的过程 ,而能够从地下岩石圈获得的孕震信息又相对较少 ,因此地震预报极

为困难[1 - 2 ]。加卸载响应比理论 (L URR)是我国尹祥础教授提出的一种能够利用从地下岩石圈得到的有

限信息对地震进行预测的新方法[3 - 8 ]。按照加卸载响应比理论 ,当响应比值较小且变化较稳定时 (约为

1) ,表示孕震区介质处于稳定阶段 ,大的地震不会发生 ;当响应比值开始出现明显异常变化时 ,表示孕震区

介质接近临界状态 ;而当响应比值超过峰值 Y max之后会出现回落 ,通常大地震就是在响应比值出现回落

之后发生。因此加卸载响应比值的异常变化直接反映了地震发生前孕震区介质临界敏感性的增加 ,是基于

临界点理论的一种重要地震前兆现象。

运用加卸载响应比理论预测地震 ,需要某一固定时间窗及空间区域内加卸载响应比的演化 ,以了解该

地区介质所处的状态 ,进而对是否会发生地震进行预测。在引入加卸载响应比概念时 ,通常是以材料的模

量 (应变) 这一宏观参量做响应定义的。这是因为模量是反映材料本构曲线上一点状态的最本质的参量 ,

故而在损伤力学中也经常以模量的折减作为损伤变量的定义。而在实际地震预测分析时 ,除了以地应变资

料作为响应以外 ,更多地以 Benioff 应变 (地震能量的平方根) 的积累做响应计算加卸载响应比。模量是一

个宏观参量 ,而能量积累则是一个微观统计量 ,使用这两种不同的物理量做响应 ,加卸载响应比是否存在

由宏观到微观的过渡问题 ?计算得到的响应比值 Y 的演化过程是否具相似地演化规律 ? 对此本文首先从

损伤力学的角度进行了分析 ,然后通过岩石破裂声发射实验做了进一步研究。从更广泛的意义上考虑 ,有

许多物理参数可以作为计算加卸载响应比的响应量[3 ] ,本文的研究也为选择不同物理参量计算加卸载响

应比提供了一些启示。

1 加卸载响应比 (L U RR)的理论分析

加卸载响应比 Y (L URR) 是一个能够较为定量地反映非线性系统趋近失稳程度的参数 ,其定义为 : Y

= X +/ X - ,其中正号表示加载阶段 ,负号表示卸载阶段。响应率 X定义为 : X = lim
ΔP→0
ΔR /ΔP ,ΔR和ΔP表

示载荷为 P时 ,载荷 P和响应 R 的增量 。于是得到
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Y = (ΔR) +/ (ΔR) - (1)

理论上任何能够反映孕震区介质失稳过程的地球物理量均可以用作为响应量 ,但在地震学中常使用

地震能量 E及其相关量作响应 ,而将 Y 值定义为

Y = (∑
N

+

i = 1
Em

i ) + (∑
N

-

i = 1
Em

i ) - (2)

其中 E表示地震能量 ;“+”代表加载 ,“- ”代表卸载 ; m可以取为 0、1/ 3、1/ 2、2/ 3或 1。当 m = 1时 , Em就

表示能量本身 ;当 m = 1/ 3或 m = 2/ 3时 , Em 分别表示孕震区域的线性尺度和面尺度 ;当 m = 1/ 2时 ,

Em 表示Benioff应变 ;当 m = 0时 , Y值相当于 N + / N - ,而 N +和 N - 则分别代表加载和卸载过程中出现

的地震数量。

本文通过理论和实验 ,对式 (1) 、(2) 两种计算方式所得到的加卸载响应比值在演化趋势上的异同进

行分析。在理论分析中我们利用纤维束模型 (fiber model) 及连续损伤力学来分析这一问题。纤维束模型由

于其概念清楚、简单而又抓住了个体与群体之间的矛盾 ,因而在研究脆性材料破坏时被广泛使用。文献[ 9 ]

用了专门一节来阐述这一模型。

按照纤维束模型[10 - 12 ] ,每一根纤维的断裂与材料内部产生的微裂纹对应。假设所有纤维都应满足如

下条件 : (1) 材料整体由 N 0根纤维组成 ,所有纤维具有相同的刚度和体积 ; (2)每根纤维承受外部载荷都

相同 ; (3)各纤维的断裂强度可以不同 ; (4)在断裂前所有纤维都处于线弹性状态。可以得到每根纤维断裂

后释放的弹性能为

es ( t) =
1
2

V E0ε
2 ( t) (3)

其中 V 表示每根纤维的体积 ; E0表示纤维的初始模量 ;ε( t) 为 t 时刻纤维的应变。

另一方面 ,在加载过程中纤维束的弹性能释放率为[13 ]

d ef ( t)

d t
= es ( t)

d N f ( t)

d t
(4)

N f ( t) 为 t 时刻内断裂的纤维束总数。纤维束的总体积为 N 0 V ,再由式 (3)和 (4)可得到单位体积纤维束

的弹性能释放率为

d e ( t)
d t

=
1
2

E0ε
2 ( t)

N o

d N f ( t)

d t
(5)

再按照损伤力学[14 - 18 ,9 ]应变可以表示为

ε( t) =
σ( t)

E0 (1 - α( t) )
(6)

图 1 加御载示意图
Fig. 1　Sketch of load/ unload.

σ( t) 为应力随时间的变化 ;对于纤维束模型而言 ,损伤变量α可以被定义为[9 ]

α( t) = N f ( t) / N o (7)

再由公式 (5 - 7)可得

d e ( t)
d t

=
1
2
σ2 ( t)

E0 (1 - α( t) ) 2
dα( t)

d t
(8)

进而可得到弹性能释放与损伤关系为

d e ( t) =
1
2
σ2 ( t)

E0 (1 - α( t) ) 2 dα( t) (9)

若利用应变作响应 ,由式 (1)结合式 (6)可以得到 (如图 1)

Ys =Δ(
σ( t)

E0 (1 - α( t) )
) + Δ(

σ( t)
E0 (1 - α( t) )

) - (10)

这里σ( t) > >Δσ( t) , 化简式 (10)得到
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Ys =
(Δ(σ( t) ) + (1 - (α( t) ) +) + (σ( t) ) +Δ(α( t) ) + (1 - α( t) ) - ) 2

(Δ(σ( t) ) - (1 - (α( t) ) - ) + (σ( t) ) -Δ(α( t) ) - (1 ( - α( t) ) +) 2 (11)

式中 :Δ(σ( t) ) +≈Δ(σ( t) ) - ; 1 - α( t) > 0 ;σ( t) > 0 ;Δ(σ( t) ) →0。而当加卸载响应比达到峰值 (临界

点) 之前 ,有Δ(α( t) ) + →0 ,Δ(α( t) ) - →0 ,因此 (1 - (α( t) ) - ) 2≈ (1 - (α( t) ) +) 2 ; (σ( t) ) +≈ (σ( t) ) -

。这样代入式 (11)计算得到

Ys～
Δ(α( t) ) +

Δ(α( t) ) -
(12)

这表明以应变作响应计算得到的响应比值 Ys与损伤变量作响应计算得到的响应比值 Y d呈正相关变化。

另一方面 ,由式 (11)可得到加载阶段和卸载阶段的能量释放分别为 (如图 1)

加载阶段 : Δ( e ( t) ) + =
1

2 E0∫
α( t0 + (Δt)

+
)

α( t0
)

σ2 ( t)
(1 - α( t) ) 2 dα( t) (13)

根据积分中值定理 ,进一步得到

Δ( e ( t) ) + =
1

2 E0

σ2 ( tξ)

(1 - ξ) 2 (Δα) + (14)

式中α( t0) <ξ <α( t0 + (Δt) +) ;α( tξ) =ξ。

卸载阶段 : Δ( e ( t) ) - =
1

2 E0∫
α( t

0
+ (Δt)

+
+Δt)

-
)

α( t
0

+ (Δt)
+

)

σ2 ( t)
(1 - α( t) ) 2 dα( t) (15)

再由积分中值定理由此得到

Δ( e ( t) ) - =
1

2 E0

σ2 ( tη)

(1 - η) 2 (Δα) - (16)

其中α( t0 + (Δt) +) <η <α( t0 + (Δt) + + (Δt) - ) ,α( tη) =η,Δσ→0。

在加卸载响应比达到峰值 (临界点) 之前 ,同样存在 (1 - ξ) 2≈ (1 - η) 2 ,σ( tξ) ≈σ( tη) , 这样以能量

图 2 典型岩石本构曲线
Fig. 2　Typical constitutive of rock
　　　sample.

积累做响应的加卸载响应比值 Ye =Δ(e (t) ) + /Δ(e (t) ) - 也存在关系

Ys～
Δ(α( t) ) +

Δ(α( t) ) -
(17)

即以能量积累作响应计算得到的 Ye与损伤变量作响应计算得到的 Y d ,在

达到峰值之前也呈正相关变化。

这样由式 (12) 及 (17) 可以看到 :加卸载响应比值 Ys , Ye在形式上都

与 Y d呈正相关 ,因此在达到峰值 (临界点) 之前 ,使用能量积累、应变作响

应量计算得到的加卸载响应比值在演化过程上必然具有相似性。此时其演

化过程如图 2所示 ,很明显在加载的第 1阶段有 X + = X - ,所以 Y = 1 ;当

达到加载的第二阶段时 ,由于 X + > X - ,所以 Y > 1 ,并且 Y 值有逐渐增

大的趋势 ;而当 Y 达到峰值 (临界点) 之后 ,由于损伤的急剧发展 ,损伤变

量变化可能较大 (Δα( t) ≠0 ,因此不符合式 (12)和式 (17)的成立条件 ,但

是此时材料的损伤演化开始进入自驱动状态 (对加卸载过程的响应没有明显区别) ,因而加卸载响应比值

总体上都会出现一定的回落[19 ]。最终的灾变通常就是在加卸载响应比值出现回落之后发生。

2 实验研究

实验采用的材料为砂岩 ,尺寸为 105 cm×40 cm×10 cm ,其相关物理参数分别为 :模量 E = 27 GPa ,

泊松比ν = 0. 26 ,密度ρ = 2. 6 ×103 kg/ m3 ,以及波速 v = 3 200 m/ s。声发射采集系统的最高采用频率

为5 MHz (实验中为 1 MHz) ,带通滤波范围为 50～ 250 kHz (通常AE信号低于 200 kHz) 。接收到的AE信

号被放大和滤波以后传送到核心处理器进行处理 ,然后用数字信号输出相关的特征量 ,包括 :时间、能量、
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图 3 加卸载实验结果
Fig. 3　Results of the experimentation of axial

　　　load/ unload for relationship of stress2
　　　strain and LURR variation computed

　　　by both strain and Benioff strain.

幅值、以及 AE发射源的定位坐标等。

实验采用轴压和侧压同时加载的方式 (σ1 ≠σ2 ≠σ3) ,实

现了岩石试件的三轴应力状态。侧压保持为恒定值 ;轴压采用

载荷控制加载。加载历史如图 3 (a) 所示 ,分为几个不同的阶

段 (每两个相邻阶段之间都先卸载到零 ,然后再重新加载) ,每

个阶段分别在不同的载荷水平下 ,采用三角形扰动的方式循

环加载 (其扰动大小为±10 T) 。加载过程中σ> >Δσ。这种

加载方式可以模拟日、月潮汐力的作用 ,其响应的相关量可以

分别作为加载和卸载阶段的响应。试件在最后一个阶段加载

过程中达到剪切破坏。每一个小的载荷扰动包含了加载和卸

载两个阶段 ,这样在每个载荷水平下就会有若干加载和卸载

的过程。如果在不同载荷水平下把多次加载过程以及卸载过

程中出现的声发射事件的能量和应变做响应 ,可以求出不同

加载时刻的加卸载响应比值 ,这样就可得到加卸载响应比随

时间的变化曲线。实验得到的应力应变关系、加卸载响应比

演化过程分别如图 3 (b) 、(c) 、(d)所示。结果进一步表明 :使

用不同的响应量做响应 ,计算得到的加卸载响应比值具有相

似地演化规律。

加卸载响应比值的定义最初是由材料的宏观特性 (即应

变)出发 ,因此选择应变作响应能够直接体现出材料的损伤演

化过程。而在实际地震研究中 ,由于地表特别是震源深处应

变的测量很难得到 ,因而难以用于加卸载响应比的计算。利

用地震能量作响应 ,基本数据来自容易得到的地震目录 ,且反

映了震源的分布 ,能够比较直接地刻画出地壳介质的损伤演

化过程 ,因此可替代应变作为计算加卸载响应比的响应量。

实验结果表明 :虽然选择应变作响应加卸载响应比值的演化

规律更为明显 ,但是使用地震能量作响应所得到的加卸载响

应比值也同样能够反映出材料的损伤演化过程。

3 结论

本文的研究结果证实了从宏观角度和从微观角度对加卸

载响应比定义的一致性 ,即使用能量释放这一微观统计量做

响应与使用模量这一宏观参量做响应 ,在材料达到临界状态

之前计算得到的加卸载响应比值具有相同的演化趋势。因此 ,在实际地震预测研究中使用地震能量积累

作响应存在其理论基础 ,可以通过使用地震能量积累作响应 ,而将加卸载响应比理论运用到地震预测研究

中。
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RESEARCH ON THE RWSPONSE OF

LOAD/ UNLOAD RESPONSE RATIO

YU Huai2zhong1 , 2 , YIN Xiang2chu3 , L IAN G Nai2gang3

(1. LNM , Institute of Mechanics , CAS , Beijing　100080 , China ;

2. State Key Laboratory of Earthquake Dynamics , Institute of Geology , CEA , Beijing　100029 , China ;

3. Center for Analysis and Prediction , CEA , Beijing　100036 , China)

Abstract :According to Load/ Unload response ratio (L URR) theory , the damage evolution of source media in

the critical seismogenic region can be reflected by L URR values. In calculating L URR value , many physical

parameters can be regarded as response , such as Benioff st rain , modulus. In this paper , the different evolu2
tions of L URR values using these different physical responses are investigated by experiments and theoretical

methods. The results indicate that before the L URR values reach the peak value , the similar evolutions of

L URR values are observed.

Key words : Load/ Unload response ratio; Response ; Damage mechanics; Fibre bundle model ; Earthquake

prediction
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